MPSI Maths Alors !

Primitives, intégrales

Etudiant 00 L 5 oottt

Exercice n°1
Déterminer la primitive F' de la fonction f: 2 ~ cos(z)sin?(x) telle que F (g) =1

— Exercice n° 2 N
Calculer I'intégrale suivante :

-@'—Indication :

$ On pourra utiliser le changement de variable u = In(x)

Exercice n° 3
(Soit fix— xE(x) — E(z)?, on E(z) représente la partie entiére de z. Calculer [ f(t)dt, on n € N.

— Exercice n°4 N

1
/ V1 —x2dx
-1

Calculer I'intégrale suivante :

-\@'-Indication :

$ On pourra utiliser le changement de variable x = sin(t)
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Exercice n°1
T

Déterminer la primitive F' de la fonction f: x +—
1+ 22

telle que F'(0) = 2.

— Exercice n° 2
Calculer I'intégrale suivante :

-@'—Indication :

2 On pourra utiliser le changement de variable u = e*

— Exercice n° 3
On consideére la suite (Ip,)nen définie par :

1. Calculer I.
2. Exprimer I, en fonction de I,, pour n € N.
3. Calculer I.

I, = /1 "2 (In(z))" da.

— Exercice n°4
Considérons les intégrales :

™

T
= |2 sin(?) dt et J = / 2
0 +/1+2sin(t)cos(?) 0

1. Calculer I + J.
2. Montrer que I = J.

3. En déduire la valeur de I.

cos(t) gt

V/1+ 2sin(t) cos(t)
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Exercice n°1

1
Déterminer la primitive F' de la fonction f: 2 — —————
eterminer la primitive € la Ionction f T .%'2 + Ar n 5

telle que F(—2) = 1.

— Exercice n° 2

Calculer I'intégrale suivante :
1
x
/ dx
0 14z
'@"Indication :
$ On pourra utiliser le changement de variable u = /1 +
Exercice n° 3
Calculer I'intégrale suivante :
i
2

/0 xsin(z)dz

— Exercice n°4 -~ Intégrale de Wallis :
Pour tout n € N, onpose: .
T
_ (2
n= cos™ (t)dt
0

1. Montrer que :
VneN, I, = /2 sin" (t)dt.
0

2. Exprimer I,42 en fonction de I, pour n € N.

3. Montrer qu'’il existe un réel a tel que Vn € N, (n+ 1)1, 1,11 = a.
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ﬁCorrection de ’exercice n°1

1 2
étul) F:aw— gsin?’(x) +3

1
étu 2) F:xv—>§ln(1+m2)—|—2
étu 3) F: x> arctan(z +2) +1

gCOrrection de ’exercice n° 2

étu 1) [© ol g - 1

z n+1
. 2 e 1+¢e?
étu 2) [ @dmzln(l_'_e)

2 4
étu 3) [} \/ﬁ—zdm:—gx/ﬁ+§%0,39

gCorrection de ’exercice n° 3

-1
étu 1) fgf(t)dt:%
2
—1
étu 2) 1)10:62
e n+1
2) In—&-l:?_ 9 I,
ez —1
3) ="
™

étu 3) f02 zsin(z)dr =1

gCOrrection de ’exercice n°4

étu 1) f_llx/l—dem:g
étu 2) 1)I+J:g

2) CDV:t:g—x

T
3) I =—
) 4
T
étu 3) 1) CDVu:§—t
n+1
2) 1 = I
) n+2 n+2n

3) VneN, (n+ D)1, I41 = g
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